Priklady na 12., 13. a 14. tyden

Fourierovy rady

Trigonometrické rady

1.

Rozviiite ve Fourierovu fadu na intervalu [—m, 7| funkci f(z) = z*.

Vysetiete konvergenci této fady a rady derivaci.

. Které koeficienty Fourierovy fady funkce f € L'(—m,7) se anuluji,

jestlize plati f(—z) = f(z) a f(x +m) = —f(x)?

Jak prodlouzite funkci f € L'(0,7/2) na interval (—m,n), aby jeji
Fourierova rada méla tvar >° | a,, cos 2nz?

Nasledujici funkce rozlozte ve Fourierovu radu

a) sin* z na (0, 7) b) f(x) = ax na (—m,0), f(z) = bz na (0,7)
¢) | sinz| na intervalu délky periody d) max (0, z) na (—m, )
e) e na (—1,1) f) In|sin $| na intervalu periody

Rozlozte do sinové a kosinové fady na (0, 7) funkei 22

Scitani trigonometrickych rad

Sectéte nasledujici fady v uvedenych intervalech
>, CcOSNx >, sinnx
a) Y p (0,27) b) Z n2 [0, 27]
n 1 =
sin(2n + 1)z "sinnx
Z::l on 1 (—=m,m) Z:: [—m, 7]
Spoctéte
— b T — — d
a>n§::1n4 );(Zn—l)Q C>n§::1n6 )nzz:l n?



10.

11.

Aplikace na reSeni nékterych PDR

Pomoci trigonometrickych rad teste nasledujici ulohy

P*u  ,0%u
@—C@—O na(O,T)X(O,l)
uw(0,z) = x(l —x) na [0,
ut(0,2) =0 mna [0,]
u(t,0) =u(t,l) =0 na|0,T).
Pu 0%

@—C@—O na(O,T)X(O,l)
u(0,2) =0 mna [0,]]
u(0,2) = coshx mna [0,]

Uz (t,0) = u,(t,1) =0 na[0,T).

ou  ,0%u
E—a@—o na(O,T)X(O,l)
u(0,2) = ze™® ma [0,(]
u(t,0) = u,(t,l) =0 na[0,7).

Au=0na {(z,y) € R*1 < 2? +y* < 4}
u(z,y) = filp) nax®+y*=1
u(z,y) = falp) nax®+y* =4

kde fi a fo jsou 27 periodické spojité funkce, ¢ oznacuje tihlovou
proménnou v polarnich soutradnicich.



